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RESUMO

Em primeira a analise, o projeto em questdo tratado no trabalho estd em conclusdo, esse no periodo de
01/09/2024 a 30/09/2025, esse tal busca introduzir o aluno ao estudo da Teoria das singularidades. A esta
teoria é vista a primeira vez durante o curso de célculo, nesse ambiente é de interesse estudar fungdes reais
e seus pontos criticos, pontos esses onde a primeira derivada se anula. Nesse sentido, as aplicacoes de tal
teoria sdo bastantes abrangentes, podendo estar presentes em areas como fisica e engenharia. A teoria
estuda no projeto trabalha com aplicacgoes f: U —» R, U sendo um aberto de R e f sendo de classe C». O
trabalho teve como objetivo introduzir o estudante a teoria das singularidades e aplica¢ées diferenciais,
estudando formas normais locais e aplicagées do plano no plano, além de fornecer técnicas matematicas
fundamentais relacionadas a topologia, édlgebra linear e analise real. A principal metodologia utilizada foi
uma revisao bibliogréfica através de artigos e livros indicados pelo orientador. Além disso, orientagdes
semanais para tratar de duvidas e pontos importantes presente no artigo principal da pesquisa. Por outro
angulo, os pontos criticos de uma funcao, sdo expressos pelo conjunto de pontos x com esses pertencendo a
R", nos quais o posto da matriz da funcao f(x) é o minimo entre n e p, da aplicagao R* —»RP. Por esse viés, um
germe ¢ um conjunto de relagdes de classes de equivaléncia de aplicagdes de R*» —Rr. Nesse sentido, um dos
resultados alcancados é o que trata de germes em um espago &, com esse sendo um conjunto de aplicagoes
de classe Cw, o0 resultado diz que dado um germe nesse espaco com codimensao finita positiva, entdo a
fungao tem singularidade isolada na origem, uma observacdo pertinente a se fazer é que a reciproca nao é
verdade, é possivel encontra um contraexemplo em que fungdo tem ponto singular isolado, mas nao tem
codimensao finita. Um exemplo direto seria o da funcao f(x,y)= (x? + y?)?, essa tem singularidade isolada mas
ndo tem codimensao finita. Por esse angulo, a demonstragao de tal resultado se da através dos estudos das
suas derivadas parciais e levando em conta onde essas se anulam. Esse tal resultado é uma das partes
componentes em tal trabalho. Conclui-se com o projeto embora ainda esteja em conclusao que a teoria das
singularidades ¢ um campo bastante abrangente, com intimeras aplica¢ées e ramificagdes. Além disso, o
estudo contribuiu concomitantemente com o desenvolvimento do aluno, apresentando-o ndo s6 uma éarea
matematica, mas também recursos extras que auxiliam durante a graduacgdo. Por fim, agradeco a Unilab pelo
financiamento da pesquisa intitulada: Singularidades de aplicagcdes diferenciaveis: classificacao de
singularidades e invariantes associados a uma singularidade, executada entre 01/09/2024 e 30/09/2025, por
meio do Programa Institucional de Bolsas de Iniciagdo Cientifica (Pibic) e Tecnoldgica (Pibiti), da Unilab.
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